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INTEGRALES

Integral indefinida: dada una funcion f(x), F(x) es una primitiva de f(x) si F'(x) = f(x). Al conjunto de todas

las primitivas de f (X) se le llama integral indefinida de f (X) y se representa j f(x)dx=F(x)+c.

Propiedades de la integral indefinida:

. j( f (x)ig(x))dx:j f (x)dx+Ig(x)dx
. jkf (x)dx = kj f (x)dx
Tabla de integrales inmediatas: (ver tabla)
Métodos de integracion:

Sustitucion: consiste en realizar un cambio de variable t = ¢(x) = dt = ¢'(x)dx , de forma que la integral se
transforma en otra mas facil de integrar.

Partes: utilizamos la férmula Iudv =uv-— Ivdu

Funciones racionales:

grado(P(x)) < grado(Q(x)) sino J‘@ dxﬂb(x)dxﬂ% dx, y las raices de Q(x) son reales

Q(x)
si Q(x) tiene sélo raices simples : PO = A +..t+ A
Q(X) X—a X—-a,
J'mdx: si Q(x) tiene una raiz multiple: P() = A +.ot A —
Q(¥) Q(x) x-a (x-a)
si Q(x) tiene raices simples y multiples : gg; = xf&lal +o.t x _Al;)m ot (x—Aqlan) +o+ (Xf’“;)m

Funciones trigonométricas:

n impar (t =cosx)
Isen”(x) cos™ (x)dx = < m impar (t = senx)
n, m pares (formulas del angulo doble)

b
Integral definida entre ay b: el area de la region limitada por f(x), x=a, x=b e y=0, I f (x)dx
Propiedades de la integral definida:

i)j: f (x)dx =0 ii)Si f(x)>0 VXe[a,b]:f:f(x)dx>O iii)Si f(x)<0 vXe[a,b]:j: f (x)dx <0

iv)j: £+ [ (ax= [ (x)x v)j:( f(x)£g(x))dx= jb f(dx £ [ g(x)dx vi)j: Kf (x)dx = kjb f (x)dx
vii)si vxefa,b], F(x)<g(x)= [ fdes [ g0adx viii) [ f (x)dx =] f (9

Teorema fundamental del calculo: sea f(x) una funcion continuay F(x) = [ f (t)dt su funcién integral, se
cumple F'(x) = f(x)

Regla de Barrow: Ib f(x)dx = F(b) - F(a)

Area encerrada por una curva: sea f(X) una funcién continua en el intervalo [a,b] y f(X) >0, el area de la

region limitada por f(x), x=a, x=Db e y =0 tiene por area A = r f (x)dx

Area entre dos curvas: sean f(x) y g(x) dos funciones continuas en el intervalo [a,b] y tales que f(x) > g(x),

el rea de la region limitada por f(X), g(x), x=a, X=Db es A= J-h( f(x)— g(X)) dx



