MATEMATICAS Il

Elija una de las dos opciones A o B, y conteste a las cuatro cuestiones que componen cada
opcién. No mezcle cuestiones de una u otra opcién.

EXAMEN N° 1 OPCION A

1. Determinar los valores de a 'y b para que la siguiente funcién sea continua en todos sus
puntos:

ax’>+b si x<0
f(x)=¢x—a si 0<x<1

a ]
—+b sil<x
X

Solucién:

limax*+b=b

x—>0"

limx—-a=-a

x—0"

Iimx—a=1-a

x—1"

. a
lim—+b=a+b
x—=1" X

=-a
{ =a=1Lb=-1
1



2. a) Dibujar el recinto plano limitado por las funciones:

f(x)=-x*+5%, g(X)=x+3
b) Hallar su area.

Solucién:

Solucién:
X +5X=X+3=>-x*+4x-3=0=>x=1x=3

3 3 i X2 3
I—xz +5x — x — 3dx :J.—x2 +4x=3dx =| ——+4—-3x
1 1 3 2

1



3. Discutir y resolver segun los valores del parametro m:

2X—y+z=m?

—X+2y=0
mx—y+z=1

Solucion:
2 -1 1
-1 2 0=0=-2m+4=0=>m=2
m-11
Si m = 2 = compatible deter minado
m> -1 1 2 m 1 2 -1 m
0 2 0 -1 0 O -1 2.0
1 11 m-1 m 1 1 m-1 m-11] —2m*+m®+3
T om+4d ma2 )T om+a omed'tT T om+4 | 2m+4
N IR TP 2 ; 11 4 .
Sim=2=A=-1 200|= 2 =>A =0 — = 2|=RgA =3=>
2-111) |3 fila—12fila 2 2
0 0 0 -3

Incompatible

4. a) ¢ Estan alineados los puntos A(1,0,-1), B(-1,1,2) y C(3,0,1)? Justificar la respuesta.

b) En caso afirmativo determinar la ecuacion de la recta que los contiene. En caso negativo
determinar la ecuacion del plano que pasa por los tres puntos.

Solucién:

AB = (-2,1,3)

AC =(2,0,2)

AB y AC son LI = no estan alineados
Xx-1-22

y 1 0/=0=x+5y-z-2=0
z+1 3 2



EXAMEN N° 2 OPCION A

1. Representa graficamente una funcién que satisfaga las siguientes condiciones:

a) f(0)=0;f'(0)=0.

b) Asintotas vertical la recta x = —3.
c) Creciente en (—o0,-3) U (-3,0).
d)lim f(x) = —o0

x—1"

e)lim f(x)=0; lim f(x)=0
f) Decreciente en (0,1) U (1, )



2. Hallar las dimensiones de un depdésito abierto superiormente, en forma de prisma recto de
base cuadrada, de 50 m*® de volumen, que tenga superficie minima.

=

Solucién:

V =x’y=50= y=5—(2)
X

A=x2+4xy:x2+4x2=x2+@

X X

200

A'=2x-——=0=x=3100 m; y = >
X

310

m



3. a) Determinar para que valor de m tiene inversa la matriz:

1 m O
m -1 -2
1 0 1

b) Calcular la matriz inversa para ese valor de m.

Solucién:

|A|=O:>—1—2m—m2 =0=m=-1= tiene inversa si m= —1

1 m 0 -1 (-m-2) 1 -1 -m -=-2m
A=lm -1 -2|=Adj(A)=|-m 1 m = (Adj(A) =| (-m-2) 1 2
1 0 1 om 2 (-1-m?) 1 m (-1-m?)
-1 -m -2m
(-m-2) 1 2
Aflz(Adj(A))t: 1 m (-1-m)
A ~1-2m-m?

4. Hallar la ecuacion del plano que contiene al-punto A(0,-2,4) y a la recta de ecuacion:

x+1 72+2
2 -2

Solucién:

(2,1,-2) vector director de la recta y B(-1,3,-2) punto
AB = (-1,5,-6)
X 2 -

y+2 1 5=0=4x+14y+11z2-16=0
z-4 -2 -6
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